Exercices fonction définies par intégrale

Guesmi.B

Exercicel Soit la fonction F définie sur IR’ par F(x) = ljx /t—dt
= xJ0 Y1+t
1)) Justifier I'existence de F

2) vérifier que ¥x[0,1] ona: 0<x < /x <1

\v/ R - < —<
3) En dedUIre que tel + 1 1 t+1 A\t <1

4) Encadrer F(x) puis justifier que limF(x) =1 quand X — +o0

e
Exercice2 calculer I, =Jx "Logxdx
1

X

Exercice 3 soit la fonction f définie sur IR par f(x) =j 2oy
- 0e

DEtudier la parité de f
2) Montrer que f est dérivable sur IR et determiner f '(x)

3) Montrer que Vx>0 ; f(x) < J’%dt en déduire la position de C (courbe de f)par rappor au point d'abscisse nulle
0

X
4) a) Pruover que ¥x >0 on a: f(x) < je‘Z‘dt , en déduire que f est borneé sur IR,
0

b)Déduire que f possede une limite L quand X — +oo
c) Démontrer que L < %

d) Démontrer que f réalise une bijection de IR, sur un intervalle J que l'on précisera
5) Tracer l'allure de C

x2

Exercice4 soit f une fonction continue sur IR, on considere g(x) = If(t)dt
2x

1) Montrer que g est dérivable sur IR
2) Déterminer g'(x) ,vx IR



