Trigonométrie dans le triangle rectangle

Guesmi.B

| Relations trigonométrigues dans le triangle rectangle
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Figure(1)
Sion s'intéresse a l'angle en B

o[AC] est le cbté opposé a I'angle B
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¢[AB] est le cbté adjacent a I'angle
Si on s'intéresse a l'angle enC:

o[AC] est
o[AB] est

B. Formules

Dans ABC un triangle rectangle en A, le cosinus, le sinus et la tangente de I'angle aigu sont donnés
par les formules suivantes:
cos B =C01é a@amm‘ aB _AB
hypoténuse BC
mgzcomo}ipmeaﬂ _4C
nypoténuse BC
= cotdopposéal  AC
tan B= ==
cété adjacenta B AB




On a de méme:
-~ coté adjacentaC
- hypoténuse
sin & = C0té opposé a
hypoténuse

Cos

tan E': =

Exemple
ABC est un triangle rectangle en A. On donne AB =5 cm et ABC=35%

Construire la figure en vraie grandeur.

Déterminer la longueur AC, arrondie au dixiéme de centimeétre.
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Dans le triangle ABC, rectangle en A

tani‘?zﬂa’ "ol
B

AC =AB xtan B=5tan35~3,5cm

Relations entre sinus, cosinus et tangente

Relation fondamentale de la trigonomeétrie

Si a est un angle aigu d'un triangle rectangle:
cos?a+sina=1 (1)
démonstration

dans le triangle rectangle ABC

2 2 2 2
cos’a+sin’a= ABE+AC _AB +,;'I.G
Bc* Bc? BC




or d'aprés le théoreme de Pythagore dans ABC rectangle en A:

AB2+AC2=BC2
donc

2
cos’a+sin‘a= BCE =1
BC

B Autre relation

si a est un angle aigu d'un triangle rectangle:

sina

=tana
cosa

démonstration:

Ac
sina_BC _AC_BC_AG_
tosa_@_ﬂcxﬂﬂ_ﬂﬂ_tana

BC

Il Valeurs particuliéres

En choisissant un triangle rectangle adapté aux différentes situations, veérifier

exactes suivantes.

(retrouver) dans le tableau les valeurs
Angle & 300 ' 45° 60°
L 1 J2 V3
S a > 2 3
. 3 2 1
Cos a x; "?' 3
. NE]
Tan a ; 1 V3



http://site2wouf.fr/coll/l3/trigonometrie/trigonometrie.pdf
http://site2wouf.fr/coll/l3/trigonometrie/trigonometrie.pdf

Demonstation de quelque resultat du tableau precedent

(1.17, 4.54)

A & o (6585 1§

ABC est un triangle équilatéral de coté a(par exemple)

[AD] la hauteur issue de A
_ AD 1 S 1
Donc ACD = 30° c0360°:R or AD = EAC d’ou cos(60°) = 5

En utilisant la relation(1) on trouve sin60°:§

Vu que cosC=sinB figure (1)
C'est-a-dire

Si deux angles sont complémentaires le sinus de I'un est le cosinus de
l'autre

Donc on trouve alors cos30° = sin60° et que sin30° = cos60°

Pour cos 45°=sin45° et on utilise la relation (1) on trouve

2
c0s45° = sin45° = g




