CORRECTION DU DEVOIR N°4

Exercicel Guesmi.B
1)a) Vz € €;z*-1=0(z-1)(z+1)(z*-1)=0<2=1 ou z=-1 ou z=i ouU z=-i
2z+1.4 _ _2z+1 )z . . N
b)(:) =1;onposeZ = ——, pourz# 1 donc I'équation est équivalente a
ZI"*=1leZ=1louZ=-louZ=iouZ = —i
2z+1 1 , 1 ,
en remplagant Z par —-onaura z=0 ou z=-2 ou z=; (=1+3)ouz= E(_l — 3i)

—1-3i —1+3i
S et C)

2)a)(0 ;u; ¥)un repere orthonormé direct A(-2) ;B(

b) montrons que O ;A ;B et C sont sur un méme cercle

—-1-3i
5

—1+3i
5

ona:|0—1|=|—2—1|=| —1|=| —1|=1d'oUIerésuItat

—im

3)D(_71) donc et puisque d=_71 ona anrsg =2-2i=2(1—1i) =2V2e+
CA
Donca =2V2
EXERCICE2
Partie(1)
2
lonalimy,_ e f(x) =lim,_ e i—z = 1 donc la doite D :y=1 est une asymptote a la courbe
(C) au voisinage de +o°
) xZ4x+1 L . 2 1.3 (&)
2)lim,,_,q —3 er = lim,o(x* +x + 1)(;) e x

En effectuant un changement de variable X:% quand X— +oo car (x>0)

On obtientlimy_, , o, eLX =0
G3)

Donc f est dérivable a droite en 0 et(C) admet une demi tangente horizontale

3) Fx)=

1-x 1 . 1, 1
e le seul probleme (ex)’ = — e

Le signe de f'(x) est celui de (1-x)

Le tableau de signe est évident




zéme

partie
On pose g(x)=f(x)-xf'(x) pour x>0

1 3 2 _
1)g(x)=0f(x)=xF (x) Sex (%) = 0 & résultat demandé

2) soith(x)=x3 + x? 4+ 2x — 1 ona: h’(x)=3x2+2x+2
On remarque que h(0)=-1 et h(1)=3 doncI’équation h(x)=0 admet au moins une solution a

Dans ]0;1[ un petit calcul donne h(0;39)xh(0;4)<0  donc 0.39<a<0.4

1

2 1 2
=2 *2*] 0% . fétant croissante sur 10.39;0.40[ et en utilisant les propriétés

a3

_f@
3)A=ES

039 _ f@ _ fO4)

Des inégalités et que 0.36<a<0.4 ona: oa . 039

Donc A= 2
Ona :Az% or a est solution de x3 + x? + 2x — 1 = 0 or vu la question (a)
Donc g(a) =0 & f(a) —af (@) =0 @% = f'(a)
4) pour a>0 ona:T,:y = f (a)(x — a) + af (@)
=f()x="2x = Ax
5) d’apres (4) y=Ax sareprésentation est une droite qui passe par 'origine du repére

(fonction lineaire)

6) discutions graphique

devoir N°4
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